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В первые С.Л. Соболевым [1] была поставленная задача нахождении 

экстремальной функции для интерполяционной формулы и вычисление 
нормы функционала погрешности в пространстве Соболева.  

В настоящей работе интегрируя решетчатых оптимальных 

интерполяционных формул в пространстве С.Л. Соболева    2 0,1
m

W% , мы 

получаем оптимальных квадратурных формул в этом же пространстве С.Л. 

Соболева.  

Требуется построит интерполяционную формулу ( ),fP x т.е. 

( ) ( )ff x P x =
0

( ) ( )
N

C x f x 


 ,      (1) 

совпадающую функцией  ( )f x  в узлах  интерполирования: 

( ) ( ),i f if x P x 0,1,...i N ,                                              (2) 

здесь  точки 1x T   и параметры  C x  называем соответственно узлами и 

коэффициентами интерполяционной формулы (1), 1T -одномерный тор ,т.е. 

окружность длины равной единице. 

Основной задачей в теории интерполирование является нахождение  

максимума ошибки формулы ( ) ( )ff x P x  над данном  классом  функций.  

Значение этой функции в некоторой точки z является функционал, 

определенный как 

0
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функционал погрешности этой интерполяционной формулы, ( )C z - 

коэффициенты,  а x  узлы  формулы  ( ) , [ 0 , 1 ]fP z x  , ( )x - дельта- функция 

Дирака и     2 1( )
m

f x W T % . 

Определение 1. Пространство    2 1

m
W T%  определяется как пространство 

функций заданных одномерном 1T  - окружности длины равной единице и 

имеющих все обобщённые производные порядка m суммируемые с квадратом 

[2]. 

Норма определяется по формуле 
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В работе [3] доказана следующая 

Теорема 1.  В периодическом пространстве Соболева     2 1

m
W T%  

существует единственная оптимальная интерполяционная формула вида (1) с 

функционалом погрешности (4), коэффициенты которой  при  1m   имеют 

следующий вид 
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где  1, , 2,3,...N N   . 

Используя этой теоремы, т. е. с помощью оптимальной интерполяционной 

формулы, построим оптимальные квадратурные формулы вида 

   
1

10

N

f x dx С f h





 & ,      (7) 

где       2 0,1
m

f x W % , С
& -определяется из (6), т. е. коэффициенты квадратурной 

формулы. 

Справедлива следующая 
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Теорема 2. В пространстве     2 0,1
m

W%  существует единственная 

оптимальная квадратурная  формула вида (7), коэффициенты которой  при  

1m   определяются формулой  

 
2 2 2

0

1

1 1 1
1

2

o

k

c

N
N k



 


 
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 
 



 .     (8) 

Это и есть оптимальная квадратурная формула в пространстве    2 0,1
m

W%  при 

1p  , которой получается в работе [4]. 
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SPLAYN INTERPOLYATSIYASI. 

Yusupova F. Q. 
 

Buxoro davlat universiteti, Buxoro, O’zbekiston 
 

Annotatsiya: Mazkur ishda splayn interpolatsiya usullarining matematik 
asoslari va amaliy qo‘llanilish jihatlari chuqur o‘rganildi. An'anaviy interpolatsiya 

usullari bilan solishtirganda, splayn interpolatsiya aniqlik va silliqlik jihatidan 
afzalliklarga ega ekani ko‘rsatib berildi. Ish davomida kubik splaynlar asosida 

funksiyalarni yaqinlashtirish texnikasi tahlil qilindi va kompyuterda 
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