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O‘zbekiston Respublikasi Prezidentining 2020 yil 24-yanvardagi Oliy majlisga 

yo‘llagan murojatnomasi va O‘zbekiston Respublikasi Vazirlar mahkamasining 

2020 yil 7- fevraldagi 56-F-son farmoyishiga hamda Oliy va o‘rta maxsus ta‘lim 

vazirligining 2021 yil 4-maydagi № 3/19-04/05-26 son xatiga asosan ushbu 

Respublika ilmiy-amaliy anjuman tashkil etildi. To‘plamda iqtidorli talabalar, 

magistrantlar, tayanch doktorantlar va doktorantlarning ilmiy izlanishlari, tajriba 

almashish, sohalarda amalga oshirilayotgan ishlarni tahlil qilish va bu boradagi 

takliflarni ishlab chiqish bo‘yicha ilmiy-amaliy va uslubiy tavsiyalar ishlab 

chiqilgan. 

Mazkur to’plamga kiritilgan maqolalar va tezislarning mazmuni, statistik 

ma’lumotlar hamda bildirilgan fikr va mulohazalarga mualliflarning o’zlari 

mas’uldirlar. 
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KASR-RATSIONAL VA OʻZARO NISBATI RATSIONAL SON 

BOʻLGAN IRRATSIONAL SONLARNING ENG KATTA UMUMIY 

BOʻLUVCHISI VA ENG KICHIK UMUMIY KARRALISI TUSHUNCHASI 

HAMDA ULARNING BA‘ZI MASALALARDA QOʻLLANILISHI 

 
Sh.F.Toʻrayev, 

BuxDU, tayanch doktorant 

A.M.Avazxonova 

BuxDU, Fizika-matematika fakulteti talabasi. 

Anotatsiya: Maqolada kasr-ratsional hamda oʻzaro nisbati ratsional son 

boʻlgan irratsional sonlarning eng katta umumiy boʻluvchisi va eng kichik umumiy 

karralisi tushunchasi natural sonlarning eng katta umumiy boʻluvchisi va eng kichik 
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umumiy karralisi tushunchalarining geometrik ma‘nosi orqali tushuntirilgan hamda 

ba‘zi masalalar, aynan kasr-ratsional va oʻzaro nisbati ratsional son boʻlgan 

irratsional sonlarning EKUB si va EKUK si haqida bilimga ega boʻlgan oʻquvchilar 

tomonidan osonlik bilan yechilishi koʻrsatilgan. 

Kalit soʻzlar: EKUB, EKUK, ratsional sonlar, irratsional sonlar. 

Oʻquvchilar son uchun eng katta umumiy boʻluvchi(EKUB) va eng kichik 

umumiy karrali(EKUK) tushunchalaridan faqat natural sonlar uchun foydalanib 

kelishadi va asosan kasrlarni qisqartirish va kasr sonlarga umumiy maxraj berishda 

qoʻllashadi
2
. Biroq, maktab oʻquvchilarini, abituriyentlarni matematika fanidan 

oliygohlarning kirish imtihonlariga tayyorlar ekanmiz, ularga maktab darsliklaridan 

tashqari, qoʻshimcha ma‘lumot sifatida kasr-ratsional va oʻzaro nisbati ratsional son 

boʻlgan irratsional sonlarning EKUB si va EKUK si tushunchasini berishga majbur 

boʻlamiz. Chunki, koʻplab, ayniqsa, oʻquvchilar tasavur qilishi qiyin boʻlgan 

elementar matematika masalalari, aynan kasr-ratsional va oʻzaro nisbati ratsional 

son boʻlgan irratsional sonlarning EKUB si va EKUK si haqida ma‘lum bilimlarga 

ega boʻlgan oʻquvchilar tomonidan juda osonlik bilan yechiladi. 
 

2
Umumiy oʻrta ta‘limning matematika fanidan davlat ta‘lim standartlari va 

oʻquv dasturi. 27-avgust 2017. 

 
𝐾(𝑚; 𝑛) va 𝐵(𝑚; 𝑛) mos ravishda 𝑚 va 𝑛 sonlarning EKUKsi va EKUBsi 

boʻlsin: 𝑚 ∈ 𝑁, 𝑛 ∈ 𝑁. Agar EKUK va EKUB tushunchalariga geometrik tomondan 

yondashsak quyidagi natijalarga ega boʻlamiz: 

1. 𝐾(𝑚; 𝑛) = 𝑎. Bu yerda 𝑎, keraklicha uzunlikni 𝑚 va 𝑛 uzunlik birliklar 

boʻyicha belgilab chiqilganda bu ikki xil uzunlik birliklar oxirlarining 1-marta duch 

kelgan qiymati boʻladi. 

2. 𝐵(𝑚; 𝑛) = 𝑏. Bu yerda 𝑏, 𝑚 va 𝑛 uzunlikni bir xil oʻlchovlarda boʻlish 

mumkin boʻlgan eng katta qiymat hisoblanadi. 

Natural sonlarning EKUKsi va EKUBsida umumiy koʻpaytuvchini (natural 

son) qavsdan tashqariga chiqarish mumkin [1; 3]. 

Masalan: 
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𝐾(12; 18) = 6 ∙ 𝐾(2; 3) = 6 ∙ 6 = 36, 

𝐵(12; 18) = 6 ∙ 𝐵(2; 3) = 6 ∙ 1 = 6. 

Bu xossani toʻgʻridan-toʻgʻri irratsional sonlarga koʻchirsak: 

𝐾(12√5; 18√5) = 6√5 ∙ 𝐾(2; 3) = 6√5 ∙ 6 = 36√5, 

𝐵(12√5; 18√5) = 6√5 ∙ 𝐵(2; 3) = 6√5 ∙ 1 = 6√5. 

Agar bu xossani kasr-ratsional sonlarga qoʻllasak, ixtiyoriy kasr sonlarning 

EKUKsi va EKUBsini umumiy maxraj berish yoʻli bilan topish mumkin boʻladi va 

natija natural sonlarning EKUKsi va EKUBsi tushunchalarining geometrik ma‘nosi 

bilan ham aynan ustma-ust tushadi. Misollar: 

1 
𝐾 (

2
 

1 3 
; 

3
) = 𝐾 (

6 
; 

2 

6
) = 

1 
∙ 𝐾(3; 2) = 

6 

1 

6 
∙ 6 = 1 

𝐵 
1 

; 
1 

 
  

= 𝐵 3 
; 

2 
 

  

1 
( ) 

1 1 
.
 

 
   ( ) ( 

2   3 6 
) = ∙ 𝐵 

6 6 
3; 2 = ∙ 1 = 

6 6 
 
 
 

 

Kasr-ratsional sonlarning EKUK tushunchasini trigonometrik tenglamalarda 

tadbigʻini koʻramiz: 

cos 4𝑥 ∙ sin2 5 𝑥 = 1 

tenglamani yeching. 

Koʻpaytma qiymati birga teng boʻlishi uchun har bir koʻpaytuvchi birga teng 

boʻlishi kerak. Demak, yuqoridagi tenglama 

{ cos 4𝑥 = 1 
sin2 5𝑥 = 1 

tenglamalar sistemasiga teng kuchli [4]. Tenglamalar sistemasini yechamiz: 

cos 4𝑥 = 1 ⟹ 4𝑥 = 2𝜋𝑛, 𝑛 ∈ 𝑍 ⟹ 𝑋1 = 𝑥 = 
𝜋𝑛 

, 𝑛 ∈ 𝑍 , 
2 

sin2 5𝑥 = 1 ⟹ 5𝑥 = 
𝜋 

2 
+ 𝜋𝑛 ⟹ 𝑋2 = 𝑥 = 

𝜋  
+

 
10 

𝜋𝑛 

5 
, 𝑛 ∈ 𝑍. 

Albatta, tenglama yechimlar toʻplami 𝑋 = 𝑋1∩𝑋2 boʻladi. 𝑋1 va 𝑋2 yechimlar 

toʻplami kesishmasini topish uchun boshlangʻich fazalar tenglashtirilgach har bir 

yechimdagi davrlar EKUKlari zarur boʻladi. Demak, birinchi navbatda yechimlar 

boshlangʻich fazalarini teng koʻrinishda yozib olamiz: 

𝜋𝑛 𝜋 𝜋𝑛 
𝑋1 = 𝑥 = 

2 
⟹ 𝑥 = 

2 
+ 

2 
, 𝑛 ∈ 𝑍 
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𝑋   = 𝑥 = 
𝜋
 + 

𝜋𝑛 
⟹ 𝑥 = 

𝜋
 

 
 

𝜋 𝜋𝑛 
 

  

𝜋 𝜋𝑛 , 𝑛 ∈ 𝑍. 
 

  

2 10 5 
+ 2 ∙ + = + 

10 5 5 2 5 

Endi umumiy koʻpaytuvchi natural va irratsional boʻlsa EKUK va EKUB 

belgisi ostidan chiqarib natijaga koʻpaytirish mumkinlagidan tenglama yechimini 

topamiz: 

𝜋 𝜋𝑛 𝜋𝑛 𝜋 1 1 𝜋 5 2 
𝑋 = 𝑋1 ∩ 𝑋2 = 

2 
+ 𝐾 ( 

2 
; 

5 
) = 

2 
+ 𝜋𝑛 ∙ [𝐾 (

2
 ; 

5
)] = 

2 
+ 𝜋𝑛 ∙ [𝐾 (

10 
; 

10
)] 

𝜋 
= 

2 
+ 
𝜋𝑛 

10 
∙ [𝐾(5; 2)] = 

𝜋 

2 
+ 𝜋𝑛; 

Javob: 𝑥 = 𝜋 + 𝜋𝑛, 𝑛 ∈ 𝑍. 
2 

 
 

Xulosa qilib aytganda, oʻquvchilarning kasr-ratsional va oʻzaro nisbati 

ratsional son boʻlgan irratsional sonlarning EKUB si va EKUK si tushunchalarini 

oʻzlashtirishi, maktab elementar metematikasi dasturidagi bir qancha mavzulardagi 

masalalarni oson yechishiga va asosiysi, bu tipdagi masalalarning mohiyatini 

yaxshiroq anglashiga yordam beradi. 
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