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12. U.A.Rozikov, N.H.Mamatova. Matematika va turmush. Toshkent, Fan nashriyoti, 

2020.

Бундан ташкари, профессор-укитувчилар томонидан мактаб математика 

дарсларини самарали ташкил этиш, уларда замонавий педагогик 

технологиялардан фойдаланиш хамда онлайн таълимни жорий килишга оид бир 

канча илмий-услубий маколалар нашр килинган. Уларнинг аксарияти “Физика, 

математика ва информатика”, “Педагогик махорат”, “Илм сарчашмалари”, “Фан 

ва жамият” ва яна куплаб илмий-услубий журналларда ёритилган.

БухДУ “Математик анализ” кафедраси жамоаси мактаб-олий таълим 

хамкорлигининг янада самарали йулларини излаб топишда, ёшлар билан 

доимий равишда мулокот килишда, уларнинг муаммо ва таклифлари билан 

кизикишда, умуман, Янги Узбекистоннинг мактаб остонасидан бошланишига 

уз хиссасини кушишда давом этади. Чунки, бугунги ёшларга берилаётган 

таълим-тарбия сифати, шухбасиз, келажакда ватанимиз такдирини белгилаб 

беради.

АНИК ИНТЕГРАЛНИНГ Щ ТИСОДДАГИ ТАДБИКЛАРИ 

Алижон АВЕЗОВ

БухДУ Математик анализ кафедраси катта уцитувчиси

Мафтуна НАМОЗОВА 

БухДУ Математика таълим йуналиши 2-босцич талабаси

Aзиза AМРИЛЛОЕВА

БухДУ Математика таълим йуналиши 2-босцич талабаси

1) Маълумки, мехнат унумдорлиги иш куни мобайнида узгарувчи 

микдордир. Мехнат унумдорлиги y  = f  (x) функция билан ифодалансин, бунда 

x  иш кунининг бошланишидан хисобланган вакт оралиги, f  (x) эса вактнинг 

шу онидаги (моментидаги) мехнат унумдорлигини билдиради.

Мехнат унумдорлигининг иш кунининг 4-соатидаги хажмини хисоблаш
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масаласи куйилган булсин.

Вактнинг (3,4) оралигини энг каттасининг узунлиги Ах булган 

ораликларга буламиз ва f  (х) функция бу кичик ораликларда узгармас десак 

ишлаб чикариш мехнт унумдорлигини f  (х) Ах купайтмага тенг булади. 

Шундай килиб, иш кунининг 4-соатидаги ишлаб чикариш мехнат унумдорлиги

тенглик билан ифодаланади.

2) Махсулотлар омборига вакт бирлигида келтириладиган махсулот 

микдорини f  (х) ва махсулот омборга келиб тушушидан бошланган вакт 

бирлиги х  булса, х  дан х + Ах вакт оралигидаги омборга f  (х) Ах бирлик 

махсулот келади. Демак, омборга махсулот узлуксиз келиб турса, ундаги 

товарнингзахираси

билан ифодаланади.

3) Машинасозлик саноати бирор хилдаги станокларни ишлаб чикаради ва 

йиллик ишлаб чикариши узгармас а  га тенг булиб, х шу станоклар ишлаб 

чикарилган йиллар булсин.

Вактнинг t онидаги (моментидаги) станоклар сони (улар ишдан чикмаган 

деб олинади).
t
J adx = [ах]0 = at
о

булади. Агар махсулот ишлаб чикариш хажми арифметик прогрессия буйича 

усувчи яъни

4 4
lim ^  f  (х) Ах = J f  (х ^ х
\х ——0 з

Jf  (s)ds

булса, станоклар сони
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t
f (a0 + a±x)dx =
о

a0x +
a— x

2

t 2 a ,t
= ant + —1— 

о 2о

ташкил этади.

' 4) Йиллик даромад t вактнинг функцияси d  = f  (x)  булсин. Процент 

(фоиз) меъёри улуши i булиб, фоизлар устига кушиб узлуксиз хисобланади. 

Даромаднинг t йилга хисобланган дисконтли хажмини топинг. Дисконт деб 

охири жами маблаг билан бошлангич маблаг орасидаги фаркка айтилади.

Бу микдорни хисоблаш учун, вакт оралиги t  ни n та тенг булакларга 

ажратамиз. Вактнинг жуда хам кичик At оралигида даромадни узгармас деб 

f  (t) At га тенг килиб олиш мумкин. Узлуксиз устига кушиб хисобланган 

фоизларда дисконтли даромад куйидагича хисобланади:

f  (t )At -it
= f  (t)Ate it.

eu

(0, t) вакт оралигидаги дисконтли даромад микдори

t f 
lim ^  f  (t)e~lt At = f f  (t)e~lt dt
At ̂ 0 о о

булади.

Хусусий холда, йиллик даромад узгармас булса, яъни f  (x) = a  булса, 

дисконтли даромад

d  =  f  ae  1td t  = a f  f e  1td t  = a  -  — e 1 = — (l -  e 't)
0 0 L  1 J  0 1

t

=  a  ( l  -  e~u 
i

булади.

Аник интеграл билан ечиладиган баъзи бир иктисодий масалалар 

караймиз.

z  = f  (x) функция кандайдир ишлаб чикаришнинг вакт утиши билан 

махсулдорликнинг узгаришини ифодаласин. У холда [tx, t2 ] вакт оралигида 

ишлаб чикарилган махсулот хажми Q(t—, 12) куйидаги формула билан 

хисобланади:
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Q(t„ t,) = J f  (t )dt (1)
tl

1-Масала. Ишлаб чикаришга янги технологияни жорий этилгандан сунг 

махсулдорликнинг узгариши z = 32- 2-0,5t+5 функция билан берилган, бу ерда t - 

ойларда вактнинг узгаришини ифодалайди. Янги технология жорий этилгандан 

сунг ишлаб чикарилган махсулот хажмини хисобланг:

a) Биринчи ойда

b) Учинчи ойда

c) Олтинчи ойда

d) Йилнинг охирги ойида

Ечиш. (1) формулага асосан куйидагини хосил киламиз:
t

64, )  —  \ т  _ 7  0 >5 t  + \rit —
12 .Q(tx, t2 ) = J (32 -  2 -0,5t+5 )dt = 32(t2 - 1,) + ----(2 -0,5t2 -  2 -0,5tl) .

u

У холда

1 64
Q(0;1) = J (32 -  2 -0,5t+5 )d t  =  32(1 -  0) + ----- (2 -0,5 -  2 0) = 4,95;

0

3
Q(2;3) = f (32- 2-0,5t+5)dt = 32(3- 2) + -----(2-0,53 - 2-0,52) = 18,48;

2 ln2

6 64  
Q(5;6) = J (32 -  2 -0,5t+5)dt = 32(6 -  5) + —  (2 -0’5'6 -  2 -0’5'5) = 27,22;

Q(11;12) = f (32 -  2 -0’5t+5 )dt = 32(12 -1 1 )  + ----- (2 -0’512 -  2 -0’511) = 3 1 ,4 .
ii ln2

Олинган натижаларни таккослаб, янги технолгия ишлаб чикаришга 

жорий этиш асосан биринчи ярим йилда юз беради.

Турли факторларга боглик равишда ишлаб чикариш махсулдорлигининг 

узгариши масалан, Кобба-Дуглас функциясига боглик. Бу холда f  (t) 

махсулдорлик учта купайтувчининг купайтмаси шаклида ифодаланади:

f(t) = а0 Aa(t)Lp (t)K * (t), (2)

бу ерда A(t), L(t), к (t) функциялар мос равишда табиат ресурслари, мехнат ва

капитал сарфлари, а0,а ,Р,7 - кандайдир сонлар.
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2-Масала. Агар Кобба-Дуглас функциясида

A(t) = et, L(t) = t +1, K(t) = 100- 3t, a0 = l, a = l, P = y = 0,5 

булса, 5 йил давомида ишлаб чикариладиган махсулот хажмини топинг (бу 

ерда, t - йилларда вактнинг узгаришини ифодалайди.:

Ечиш. (1) формулада f  (t) функицяни (2) формулага куйиб, куйидагини 

хосил киламиз:
5 5

Q(0;5) = f e  (t +1)(100 -  3t )dt = f et (-3t2 + 97t +100)dt.
0 0

икки марта кетма-кет булаклаб интеграллашларни куллаб, куйидагига эга 

буламиз:

Q(0;5) = e (-3t2 + 971 +100)|5 -  (97 -  6t)et|5 -  6et|5 = 64825.

Жавоб. Q=64825

Ахоли уртасида даромаднинг нотекис таксимланишини ифодаловчи y = f  (x) 

функцияни караб чикайлик, бу ерда y  - x камбагал ахоли томонидан 

олинадиган даромадлар. Ушбу функция графиги Лоренц эгри чизиги дейилади.

p = f  (x) - кандайдир махсулотга булган D талаб эгри чизиги ва p = g (x) - S 

таклиф эгри чизиги. Бу ерда p - махсулот бахоси, x - талаб (таклиф) катталиги. 

(x0, p0) нукта оркали бозор мувозанатини белгилаймиз.

x0 микдордаги махсулотни p0 нарх билан реализация килингандан сунг 

фойда x  • po га тенг. Агар нархни p0 = f  (0) баходан p0 бахога тушурсак,

(талабга асосан), у вактда фойда куйидаги интеграл билан аникланади.
x 0

f  f  (x)dx
0

Истеъмолчиларнинг
x 0

C  = J f  (x)dx -  p 0 x 0
0

тенглик билан аникланувчи пул катталиклари истеъмолчининг ютуги дейилади. 

Шунга ухшаш
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x 0

P  =  po  x 0 -  J  f  ( x ) d x
0

микдор тадбиркорнинг ютуги дейилади.

3-Масала. Фирма ишлаб чикарган махсулотга талаб функцияси куйидагича 

булсин:

p  = 1 3 4 - x 2

Агар мувозанат бахоси 70 булса, истеъмолчи ютугини хисобланг?

Ечиш.

a) po=70, x0 ни топамиз:

70 = 134 -  x 2 

x 2 = 64; х 0 = 8

Энди истеъмолчи ютугини хисоблаймиз:
x0 8

J f  (x)dx  -  p 0x0 = J (134 -  x 2 jdx -  70 • 8 = 341,3
о 0

Жавоб. С=341,3 сум

4-Масала. Агар корхонанинг кунлик ишлаб чикарган махсулдорлик 

функцияси куйидагича берилган:

f  (t) = - 0 ,0 0 3 3 2 - 0,089t + 20,96  

Корхонанинг бир йиллик (258 ишчи кунида) ишлаб чикарган махсулот 

хажмини топинг

Ечиш. Бир кунлик ишлаб чикарган махсулот микдорини топамиз:
8 8

J f  (t)dt  = f ( -  0,0033t2 -  0,089t + 20,96Jdt = 164,269
0 0

Энди бир йиллик махсулот микдорини хисоблаймиз:

Q  = 164,269- 2 5 8 «  42381,402

Жавоб. Q=42381 махсулот бирлиги

Фойдаланилган адабиётлар

1. Ф.Насриддинов "Иктисодчилар учун математика".

2. Гаймназаров, ^осимов.С, "Иктисодиётда математика".

3. Н.Ш.Кремер. Высшая математика для экономистов. М. ЮНИТИ. 2007.
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“МУЛОХДЗАЛАР АЛГЕБРАСИ ФОРМУЛАЛАРНИНГ 

АСОСИЙ ХОССАЛАРИ” МАВЗУСИНИ УКИТИШДА 

МУАММОЛИ ТАЪЛИМ ТЕХНОЛОГИЯСИ 

Олимжон АХМЕДОВ

БухДУ Метематик анализ кафедраси уцитувчиси

Бугунги кунда укитувчининг вазифаси укув жараёнини укувчиларда 

факат репродуктив фикрлашни эмас, балки ижодий фикрлашни хам 

шакллантирадиган йусинда ташкил килишдир. Бунда укитишнинг муаммоли 

усули кул келади. Дастлаб муаммоли таълим хакида кискача маълумотлар 

келтирамиз. Муаммоли таълим -  укув материалини талаба онгида илмий 

изланиш асосида билиш вазифалари ва муаммоларини вужудга келтирадиган 

усулда ургатиш услубидир. Талабанинг фикрлаш фаолиятида муаммоли 

вазиятлар вужудга келади ва улар объектив равишда изланиш ва мантикий 

тугри илмий хулосалар чикаришга даъват этади. Муаммо -  илмий билишни 

ривожлантириш зарурлигини ифодалашнинг субъектив шаклидир. У муаммоли 

вазиятда, яъни жамият ривожланиши жараёнида билиш ва билмаслик уртасида 

объектив равишда вужудга келадиган зиддият. Муаммоли вазият талабанинг 

маълум психик холатидир. Бундай холат маълум топширикларни бажариш 

(масала ечиш, саволга жавоб топиш) жараёнида зиддиятларни аниклаш 

туфайли вужудга келади. Ана шу зиддиятни англаш талабаларда ишни 

бажаришнинг усули ёки шартлари тугрисидаги янги билимларни излаш 

эхтиёжини уйготади.

Муаммоли укитиш технологик йул билан ривожланди. Натижада
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