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В настоящей работе рассматриваются практичные асимптотические 

оптимальные кубатурные формулы в пространстве 
 
 

m

p nL S . Многомерные 

кубатурные формулы отличаются от одномерных двумя особенностями: 
1) бесконечно разнообразны формы многомерных областей интегрирования; 

2) быстро растёт число узлов интегрирования с увеличением размерности 
пространства. Проблема 2) требует особого внимания к построению наиболее 

экономных формул. 
В настоящей работе рассматриваются формулы именно с учётом этого 

требования. Как известно, что выражением Н.С. Бахвалова такие формулы 
называется “практичные формулы” [1] 

Пусть функции  f  , заданные на единичной сфере nS  принадлежат 

некоторому Банаховому пространству B, вложенному в пространство  nC S  

непрерывных функций на nS . Функции  f  B  продолжим на все 

пространство nR , считая их постоянными на лучах, выходящих из центра 

сферы nS  и будем обозначать через  f x . 

Рассмотрим погрешность кубатурной формулы 

    
1

N

S

f d C f





  


 ,                                          (1) 

на функциях из n   мерной единичной сфере nS : 
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Для решения этой задачи в качестве B  возьмём пространство    m

P nL S  .  

Определение.  Пространства    m

P nL S   - определяется как пространство 

функций заданных на nS  и норма функций, которая определяется следующим 

равенством 
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где 1 2 ... , 0, 1,n im m m m m i n       

со скалярным произведением 
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где 1 2

1 2 ... nmm mm

n        ,  1 2 ... nm m m m    ,   1 2... nd d d d    . 

Теорема. Если для функционала погрешности (3) кубатурной формулы 

(1) над пространством    m

p nL S  выполняется условие Декартовых 

произведений, т.е. 
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т.е. 
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